2.2.7 Kraceni a rozsirovani zlomku

Piedpoklady: 010217

Zlomky l; z; é;f;i;ﬁ;l predstavuji stejné Cislo. Rikdme:
2 4 6 8 10 12 14
* zlomky l; z; é,ﬂ ;i;g;l maji stejnou hodnotu,
2 4 6 8 10 12 14
1 2 34 5 6 7 .
e zlomky —; —; —;—;—;—;— serovnaji.
2 4 6 8 10 12 14

Proc¢ je hodnota zlomki % a % stejnd? Jak se zlomek % zménil na %?

Jmenovatel jsme vyndsobili dvakrat (¢imz se velikost dilt dvakrat zmenSila), Citatel jsme
vynasobili dvakrat (¢imzZ se pocet dili dvakrat zvétsil) = hodnota zlomku se nezménila.
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Vlastné€ jsme polovinu papiru (zlomek 5) rozsttihli na dva stejné Ctvrtinové kousky (zlomek

2 e ‘o . - . « .
2 ). MnoZstvi papiru se nezménilo, pouze ho mame ve vét§sim poctu menSich kouskd.

Pi.1:  PopiS podobnym zplisobem pieménu zlomku % na zlomek %

- Méme tfetinu papiru, ktery rozstiihneme na tfi stejné devitinové kousky.

Pokud vynasobime citatel i jmenovatel zlomku stejnym ¢islem, Fikame, Ze jsme zlomek
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Naptiklad pfi rozSifovani zlomku 3 dvéma postupujeme takto: 3 = 32 = s .
5 5 52 10
Pr.2: Rozsif zlomek ¢islem v zavorce.
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Pedagogicka poznamka: Zaci maji tendenci psat pouze rozsitené zlomky. Trvam na tom,
aby psali i ptivodni zlomek a u prvni fadky i proces rozsiteni.



Pedagogicka poznamka: Nasledujici fadky jsou zaznamem diskuse, ke které asi urcité dojde
(tento zpusob zdpisu pouzilo nékolik zak).

2
Pro€ neni mozné rozsiteni zlomku zapsat takto: 3 5 4= % ?
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Zapis 3 (4 znamend: mam Ctyfi hromadky, na kazdé dvé tietiny. Kolik mdm na vSech Ctyfech
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hromadkéich? —[4 = 3’ coZ je néco jiného (stejné jako u spravného rozsifeni mdme osm

kouskd, ale ptivodni tietinové velikosti, mame tedy vic neZ na zacétku).

Spravny zapis rozsiteni miZeme roztrhnout: 2 = 24 = 2 [—IA: = 8 . Jaky je vyznam zlomku
3 34 34 12
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Plati: 2 =1, coz je jedind spradvna moznost, protoZe uz ddvno vime, zZe po vyndsobeni

jednickou budeme mit to samé.
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Pi.3:  Obraceny postup k rozsifovani se nazyva kraceni. Zkrat’ zlomek EYR Popis slovné

sviij postup (analogicky tu¢nému textu). Kolik existuje vysledki?

518_18:6_3 18 _18:2_9 _9:3 _3 18 _18:3 _6_6:2_3

524 24:6 4 24 24:2 12 1234 24 2438824

' Pokud kratime "dokud to jde" dojdeme vzdy ke stejnému vysledku (jasné, protoze pii Zadné
. kroku se hodnota zlomku nezmént).

' Pokud vydélime Citatel i jmenovatel zlomku stejnym ¢islem, ifikame, Ze jsme zlomek
- zkratili. Jeho hodnota se tim nezméni.

18 _18:6 _3

Pedagogicka poznamka: V hodin¢ ziskdte tii druhy vysledkl: — =——=—
24 24:6 4’

18 _18:2 _ 2 18 _18:3_6 . Pomé&rné pifimocarou diskusi dojde tfida

247 24:2 12 24 24:3 8

k zavéru, Ze druhé dva postupy nejsou dodélané a Ze vSemi dod€lanymi postupy
dojdeme ke stejnému tvaru, ktery obsahuje dv¢ ¢isla, které nemaji spolecného
délitele (ndvrhy, Ze se zdkladni tvar poznd tim, Ze obsahuje pouze prvocisla (nebo
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alespon jedno prvocislo) se daji vyvratit napiiklad zlomkem e u kterého vSichni
rychle poznaji, ze kratit nejde).

Pri kraceni miZeme postupovat riznymi zpusoby, po vykraceni vSech moznych ¢isel
ziskame vzdy stejny vysledek — zlomek v zakladnim tvaru (zlomek, ktery je zapsany
¢isly, které nemaji zadného spolecného délitele).



I kraceni se vétSinou zapisuje pomoci ndsobeni, podobn¢ jako rozsitovéni:

. . “ 18 _18:6 _3
Dodatek: Kraceni bychom mohli zapisovat i pomoci déleni takto: b = 246 = 2 tento
postup neni ptili§ vyhodny, protoZe pti ném musime dvakrat délit (poprvé, kdyz
hledame dé¢litele, podruhé, kdyZ piSeme vysledek za druhym znakem rovna se) a
zejména protoZe zdpis z ndsobenim ndm uleh¢i kraceni pii ndsobeni zlomkd.

Pokud jmenovatel i ¢itatel zZlomku vynasobime (vydélime) stejnym ¢islem
(raznym od nuly) jeho hodnota se nezméni.

Pr.4: Zkrat zlomky.
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Pedagogicka poznamka: Rozklad vétsich ¢isel (body h), 1), j), n€které body v dal$im
piikladu) je samozifejmé mozné provadét délenim na strané.

Pedagogicka poznamka: Snazim se donutit Zaky, aby kraceni zapisovali pomoci ndsobeni.
Pokud si to takto zvyknou uz tady, je pro né daleko snazsi krétit pti ndsobeni
zlomk.

Pedagogicka poznamka: Zici se ptaji, jaky je rozdil mezi piiklady 4 a 5. V podstaté Zddny,
jen je u kazdého pokyn napsan jinymi slovy. Piiklad 4 navic poc¢itdm v lehkém
zévesu za tiidou na tabuli (kvuli kontrole, ale hlavné kvtili usazeni grafické
podoby zdpisu do sesitu).

Pedagogicka poznamka: N¢ktefi Zaci se ptaji, zda maji hledat nejvétsiho spoleéného
délitele, nebo kratit postupné. Neptikazuji, ale doporucuji postupné kraceni. Stejné
tak nevynucuji od nasledujiciho piikladu zapis mezikroku.

Pedagogicka poznamka: Zajimavy je bod g), kde se ¢asto nedaif najit spole¢ného délitele
11. Doporucuji, Ze se vyplati rozlozit si (alespon v hlave) Citatel na 21, i kdyZ je



na prvni pohled vidét, Ze spole€nym d¢litelem dvojka nebude (rozklad odhalil
druhého dé¢litele).

Pedagogicka poznamka: Nasledujici ptiklad utneme tak, aby na ptiklad 6 zbylo alespon pét
minut. Nedopocitané body zustdvaji Zadkiim jako doméci dkol.

Pr.5: Preved zlomek na zakladni tvar.
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Pr. 6: Zkontroluj nasledujici rovnosti. Pokud najdes chybu, oprav ji.
a)ﬁ:g b)E:l C)ﬁ:é d)£:16

12 3 18 2 48 8 30 42

Zkusime roz$itit nebo zkratit jeden ze zlomk tak, aby se jeho jmenovatel nebo Citatel rovnal
i druhému zlomku.
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ra) —=— — =——=— = rovnost plati.

; 12 3 12 403 3

. 12 1 1 1 9 ,

‘b)) —=— — =——=— => rovnost neplati.

' 18 2 2 209 18

36 _6 6 _6[6 36 .
c) —=— —=——=— = rovnost plati.
48 8 8 608 48

12_16 12 _4 _2 16 _ 8 .
) —=— —=—==, —=— = rovnost neplati.
30 42 30 10 5 42 21

Shrnuti: Pokud jmenovatel i ¢itatel zlomku vyndasobime (vydélime) stejnym ¢islem
(riznym od nuly), jeho hodnota se nezméni.



